
Matek A1 / 7. gyakorlat: Differenciálszámı́tás és alkalmazásai

1. Adjuk meg az f(x) = x2 + 4x− 2 függvényt x0 = 0-ban merőlegesen metsző egyenes egyenletét!

2. A konstansok megfelelő megválasztásával tegyük differenciálhatóvá az alábbi függvényeket!

a) f(x) =

{
3x2 + 1 , ha x ≥ 1

ax+ b , ha x < 1

b) g(x) =

ax
2 + c , ha x ≤ 1

1

x
, ha x > 1

c) h(x) =

{
sin(ax) , ha x ≥ 0

(x− b)2 − 1 , ha x < 0

3. Deriváljuk a következő kifejezéseket x szerint!

a) xx

b) (arsh x)2 cos(x)

c) (
√
x)cosh(lnx)

d) (x+ 3 tanx)cos2 x

4. Adjuk meg a függvények inverzeit, számı́tsuk ki deriváltjaikat, és rajzoljuk fel a grafikonjaikat!

a) f(x) = 2x+ 3

b) f(x) = x2 − 4x+ 5

c) f(x) = −1 + 2x+1

d) f(x) = 1 + cos(2x+ π)

e) f(x) = sin(x+
π

4
)− 1

5. Számı́tsuk ki a következő határértékeket!

a) lim
x→1

ln(x5)

x− 1

b) lim
x→∞

4x

x2

c) lim
x→∞

x · arctan(
1

x
)

d) lim
x→0+

(
1

x

)x

6. Adjuk meg az értelmezési tartományát!

a) f(x) =
1√
x+ 3

b) f(x) = ln(2x+ 3)

c) f(x) = ln(x2 + 3x)

d) f(x) = arcsin(
√
x− 1)

7. Vizsgáljuk meg a függvényeket paritás szempontjából!

a) f(x) = e−x
2

b) f(x) =
1

x3
cos(x)

c) f(x) = x3 · sin(x) + 1

d) f(x) = x3 · cos(x) + 1

8. Vizsgáljuk neg a függvényeket periodikusság szempontjából!

a) f(x) = 2 · sin(3x+
π

6
) b) f(x) = 3 tan(

x

2
− π) + 5

9. Vizsgáljuk a függvények monotonitását és szélsőértékét!

a) f(x) = x2 + 3

b) f(x) = x+
1

x

c) f(x) = 2 · sin(3x+ π) + 2

1


























