
Matek A1 / 5. gyakorlat: Függvények határértéke, folytonossága

1. Legyen f(x) =
2x2 − 8

x− 2
. Ábrázoljuk a függvényt! Az ábrázolás seǵıtségével ”sejtsük meg” a határértékeket,

és bizonýıtsuk be azokat a defińıció seǵıtségével.

a) lim
x→2

f(x) b) lim
x→−∞

f(x)

A szokásos módszerekkel is számoljuk ki a fenti határértékeket.

2. Határozzuk meg a függvények ±∞-ben vett határértékeit!

a) lim
x→−∞

(−2x9 + 4x5 + 3) b) lim
x→−∞

1− x3

−2x2 + 4
c) lim

x→∞

3
√
x2 − 5 +

√
x

6
√
x5 + 102− x

d) lim
x→∞

32x − 1

2x − 9x
e) lim

x→∞
(x
√
x2 + 1− x) f) lim

x→−∞

(
x3 + 3x2

x2 + 1
− x
)

g) lim
x→∞

( √
x√

2x+ 1

)√x

Határozzuk meg a függvények x0-ban vett határértékeit, amennyiben azok léteznek! Vizsgáljuk meg
hogyan viselkedik a függvény x0 körül!

3. a) lim
x→0

1

x
b) lim

x→0

1

x2
c) lim

x→0

x

|x|

4. a) lim
x→1

x3 − 4x

x2 − x− 6
b) lim

x→−2

x3 − 4x

x2 − x− 6
c) lim

x→3

x3 − 4x

x2 − x− 6
d) lim

x→6

√
x− 2− 2

x− 6

Számı́tsuk ki a határértékeket, amennyiben léteznek!

5. a) lim
x→0

sin(3x)

x
b) lim

x→0

sin(3x)

sin(5x)
c) lim

x→0

sin(3x)

tan(8x)

d) lim
x→0

(
1

sin(x)
− 1

tan(x)

)
e) lim

x→0

x2

1− cos(9x2)

6. a) lim
x→3

1

1 + 43−x b) lim
x→1

e

4

1− x

7. Határozzuk meg a függvények értelmezési tartományát, és azt is hogy hol folytonosak! A szakadási
helyeken folytonossá tehetőek a függvények?

a) f(x) =
x2 + 3x− 10

x2 − 3x+ 2
b) f(x) =

3

2
2
x + 1

8. Válasszuk meg a paraméterek értékét úgy (ha lehetséges), hogy a függvények folytonosak legyenek!

a) f(x) =


x3 − 2x2 − x+ 1

2x− 2
, ha x < 1

3x+ a , ha x ≥ 1
a) f(x) =


sin(x) , ha x < −π
3x+ a , ha − π ≤ x ≤ 3

1

x− 1
, ha x > 3
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