Matek Al / 3. gyakorlat: Szédmsorozatok

1.

2.

3 n
Legyen a,, = (4) . Tudjuk hogy li_>m an, = 0. Adjunk e = 0,03-hoz kiiszobindexet!

”S 't "k 99 —
ejtsiik meg” a, 57 — 8

hatarértékét. Igazoljuk a definicié segitségével!

Igazoljuk definici6 segitségével, hogy a, = 2V" plusz végtelenbe divergal!

Vizsgdljuk a sorozatot korldtossdg, monotonitds, konvergencia, és torlédési pontjai szempontjabol!

n—1 1

n = b) b, =1 —1)" -1 —

a) an, - ) by + (=" + (1) "
, P 7
Rekurzivan adott az aldbbi sorozat: ay = 3, ap41 =8 — —
an,

a) Igazoljuk teljes indukcid segitségével, hogy minden n-re teljesiil az 1 < a,, < 7 egyenl&tlenség!
b) Vizsgéljuk a sorozatot monotonitds szempontjabol!

¢) Konvergens-e a sorozat? Ha igen, akkor adjuk meg a hatarértékét!

A kovetkezé feladatokban szamitsuk ki a megadott hatarértékeket!

6. a) lim (2n+1) b lim "L . Tn?45 _8n® + 3n?
n—soo ) o c) nhﬁngo m—— d) nl;rgo ot
sin(4n + 1) (5
L 8 )
3
o —3)" gt 4 g3 27" 433"
8. 1 im L 3nHl 4 gdn 233t
R T b) i o ©) Jim 5 4 Jim =
2\" .on" ) on n2
i 2. (2 b) lim — lim —r i
o @) limn (3) ) ©) i, oo R
10. a) lim (Vrn+1-+vn—1) b) lim (vn*+2n —n?)
n—oo n—oo
11.  a) nl;rrgo n b) nl;rxgo V2n c) nhﬁn;o Yn+5 Q) lim { 2n* +3
n— 00 4n2 4+ n
. 8\" ) n—1\""3 . n+2\" . n24+1\"
e (-n) wm () om(E) 9 m(T
Emlékezteto:
1. Egy a, sorozat hatdrértéke A, ha tetszéleges € > 0-hoz taldlhaté N kiiszobindex tgy, hogyha az n indexet

ugy valasztjuk meg, hogy n > N, akkor teljestilni fog |a, — A| < e.

Azaz a hatarértéknek barmilyen kis kornyezetét is vessziik, egy id6 utdn a sorozat elemei ebben a kornye-

zetben talalhatéak meg.
Ha egy sorozat korlatos, és monoton, akkor konvergens is.

Egyéb hatarérték szamitasi szabalyok:

Ha b,, részsorozata a,-nek, tovabba a, — A, akkor b,, — A is teljesiil.

Rendoérelv: Ha taldlunk a,, és b, sorozatot, amelyek mindegyike az A hatarértékhez tart, tovabba egy

adott indextél kezdédoen teljesiil az a,, < ¢, < b, egyenlétlenség is, akkor ¢, is az A szdmhoz tart.

Hasonlé ehhez a kovetkezd: Ha talalunk a,, sorozatot, ami plusz végtelenbe divergal, tovabba egy adott

indext6l kezdédden teljesiil az a,, < b, egyenlotlenség is, akkor b, is plusz végtelenbe divergal.

lim (1+x> — ¢, 2hol:z€R lim <1+1> _ ., abol: a, = £00
n

n— 00 n— 00 Apn
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